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� à ¡®â¥ à áá¬®âà¥ë ¢®¯à®áë  ªá¨®¬ â¨§¨àã¥¬®áâ¨ ¨ ¯®«®âë ¤«ï ª« á-

á®¢ ç áâ¨ç® ã¯®àï¤®ç¥ëå ¯®«¨£®®¢, á¢®¡®¤ëå  ¤ ¬®¦¥áâ¢ ¬¨ ¨ á¢®-

¡®¤ëå  ¤ ç áâ¨ç® ã¯®àï¤®ç¥ë¬¨ ¬®¦¥áâ¢ ¬¨. � ¯®¬¨¬ àï¤ ®¯à¥¤¥-

«¥¨©.

�ãáâì S | ç áâ¨ç® ã¯®àï¤®ç¥ë© ¬®®¨¤ (çã ¬®®¨¤). �¥¢ë¬ ç áâ¨ç-

® ã¯®àï¤®ç¥ë¬ S-¯®«¨£®®¬ (¨«¨, ¯à®áâ®, çã ¯®«¨£®®¬) (á¬.[1]) SA  -

§ë¢ ¥âáï ç áâ¨ç® ã¯®àï¤®ç¥®¥ ¬®¦¥áâ¢® (çã ¬®¦¥áâ¢®) A,   ª®â®à®¬

®¯à¥¤¥«¥® ¤¥©áâ¢¨¥ ¬®®¨¤  S, ¯à¨ç¥¬ ¥¤¨¨æ  S ¤¥©áâ¢ã¥â   A â®¦¤¥-

áâ¢¥® ¨ a � a′ ¢«¥ç¥â sa � sa′,   s � t ¢«¥ç¥â sa � ta ¤«ï «î¡ëå a, a′ ∈ A
¨ s, t ∈ S. � ¬¥â¨¬, çâ® S ¬®¦® à áá¬ âà¨¢ âì ª ª çã ¯®«¨£® SS. �á®,

çâ® á®¢®ªã¯®áâì çã ¯®«¨£®®¢ (¤«ï ä¨ªá¨à®¢ ®£® çã ¬®®¨¤  S) ¢¬¥áâ¥
á £®¬®¬®àä¨§¬ ¬¨ çã ¯®«¨£®®¢ ®¡à §ã¥â ª â¥£®à¨î, ª®â®àãî ®¡®§ ç¨¬ ç¥-

à¥§ S − POSET ; ªà®¬¥ â®£®, áãé¥áâ¢ãîâ § ¡ë¢ îé¨¥ äãªâ®àë ¨§ ª â¥£®à¨¨

S −POSET ¢ ª â¥£®à¨î SET ¬®¦¥áâ¢ ¨ ¢ ª â¥£®à¨î POSET çã ¬®¦¥áâ¢.

�ãáâì A,B | ª â¥£®à¨¨ ¨ F : A → B | äãªâ®à. �¡ê¥ªâ a ª â¥£®à¨¨ A
 §ë¢ ¥âáï á¢®¡®¤ë¬ (á«¥¢ )  ¤ ®¡ê¥ªâ®¬ b ª â¥£®à¨¨ B (¯® ®â®è¥¨î ª

äãªâ®àã F) (á¬.[2]), ¥á«¨ áãé¥áâ¢ã¥â ¬®àä¨§¬ u : b → F(a) â ª®©, çâ® ¤«ï

«î¡®£® ®¡ê¥ªâ  a′ ª â¥£®à¨¨ A ¨ «î¡®£® ¬®àä¨§¬  u′ : b → F(a′) áãé¥áâ¢ã¥â
¥¤¨áâ¢¥ë© ¬®àä¨§¬ v : a → a′ â ª®©, çâ® u′ = F(v) ◦ u.

�ã ¯®«¨£® SA  §ë¢ ¥âáï á¢®¡®¤ë¬  ¤ ¬®¦¥áâ¢®¬ (çã ¬®¦¥áâ¢®¬)

X, ¥á«¨ SA ª ª ®¡ê¥ªâ ª â¥£®à¨¨ S − POSET á¢®¡®¤¥  ¤ X, ª ª ®¡ê¥ªâ®¬

ª â¥£®à¨¨ SET (POSET ). �¥à¥§ Fr�, poFr�, P�, SF� ®¡®§ ç¨¬ á®®â¢¥â-

áâ¢¥® ª« áá á¢®¡®¤ëå  ¤ ¬®¦¥áâ¢ ¬¨, á¢®¡®¤ëå  ¤ çã ¬®¦¥áâ¢ ¬¨,

¯à®¥ªâ¨¢ëå, á¨«ì® ¯«®áª¨å çã ¯®«¨£®®¢. �§¢¥áâ® (á¬. [3]), çâ® çã ¯®«¨£®

SF á¢®¡®¤¥  ¤ ¬®¦¥áâ¢®¬ X â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  SF ∼=
∐

x∈X SSx,
£¤¥ SSx | ª®¯¨¨ çã ¯®«¨£®  SS ¨ í«¥¬¥âë ¬®¦¥áâ¢ Sx ¨ Sy ¥áà ¢¨-

¬ë ¤«ï «î¡ëå à §«¨çëå x, y ∈ X. �«¥¤ãîé¥¥ ãâ¢¥à¦¤¥¨¥ ®¯¨áë¢ ¥â çã

¯®«¨£®ë, á¢®¡®¤ë¥  ¤ çã ¬®¦¥áâ¢ ¬¨.

� ¡®â  ¢ë¯®«¥  ¯à¨ ä¨ á®¢®© ¯®¤¤¥à¦ª¥ £à â  ¢¥¤ãé¨å  ãçëå èª®« �� (£à â

��-9004.2006.1).

� ¡®â  ¢ë¯®«¥  ¯à¨ ä¨ á®¢®© ¯®¤¤¥à¦ª¥ £à â  ���� (¯à®¥ªâ N 05-01-00411) ¨

£à â  ¢¥¤ãé¨å  ãçëå èª®« �� (£à â ��-9004.2006.1).
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�â¢¥à¦¤¥¨¥ 1. �ã ¯®«¨£® SF á¢®¡®¤¥  ¤ çã ¬®¦¥áâ¢®¬ X â®£¤ 

¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  SF ∼=
∐

x∈X SSx, £¤¥ SSx | ª®¯¨¨ çã ¯®«¨£®  SS,
¯à¨ç¥¬ ¤«ï «î¡ëå s, t ∈ S ¨ x, y ∈ X

sx � ty ⇔ s � t ¨ x � y,
£¤¥ sx, ty | ª®¯¨¨ í«¥¬¥â®¢ s, t ∈ S ¢ Sx ¨ Sy á®®â¢¥âáâ¢¥®.

�«ï ä®à¬ã«¨à®¢ª¨ á«¥¤ãîé¨å à¥§ã«ìâ â®¢  ¯®¬¨¬ ¥ª®â®àë¥ ¯®ïâ¨ï.

�â®è¥¨¥ H   ¬®®¨¤¥ S ®¯à¥¤¥«ï¥âáï áâ ¤ àâ®:

xHy ⇔ xS = yS ¨ Sx = Sy.
�®®¨¤ S  §ë¢ ¥âáï «®ª «ìë¬, ¥á«¨ S\H1 ï¢«ï¥âáï ¨¤¥ «®¬ S. �ç¥¢¨¤-

®, H1 | £àã¯¯ . �àã¯¯  H1  §ë¢ ¥âáï £àã¯¯®© ª®¥ç®£® ¯à ¢®£® ¨¤¥ªá  ¢

¬®®¨¤¥ S, ¥á«¨ ¢ S  ©¤ãâáï í«¥¬¥âë a1, . . . , an â ª¨¥, çâ® S =
⋃n

i=1 aiH1. �
[4] ®å à ªâ¥à¨§®¢ ë ¬®®¨¤ë S á  ªá¨®¬ â¨§¨àã¥¬ë¬ ª« áá®¬ á¢®¡®¤ëå ¯®-

«¨£®®¢ ¯à¨ ãá«®¢¨¨, çâ® ¬®®¨¤ S ¨¬¥¥â ª®¥ç®¥ ç¨á«® à §«¨çëå ¯à ¢ëå

¨¤¥ «®¢. �«¥¤ãîé ï â¥®à¥¬  ¤ ¥â   «®£¨çãî å à ªâ¥à¨§ æ¨î çã ¬®®¨¤®¢

á  ªá¨®¬ â¨§¨àã¥¬ë¬¨ ª« áá ¬¨ Fr� ¨ poFr�.
�¥®à¥¬ . �ãáâì S | çã ¬®®¨¤ á ª®¥çë¬ ç¨á«®¬ à §«¨çëå ¯à ¢ëå

¨¤¥ «®¢. �®£¤ 

1) ª« áá Fr�  ªá¨®¬ â¨§¨àã¥¬ â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  ª« áá P�

 ªá¨®¬ â¨§¨àã¥¬, S | «®ª «ìë© ¬®®¨¤ ¨ H1 | £àã¯¯  ª®¥ç®£® ¯à ¢®£®

¨¤¥ªá  ¢ ¬®®¨¤¥ S.

2) ª« áá poFr�  ªá¨®¬ â¨§¨àã¥¬ â®£¤  ¨ â®«ìª® â®£¤ , ª®£¤  ¤«ï «î¡ëå

s, t ∈ S ¬®¦¥áâ¢® r�(s, t) = {a ∈ S | sa � ta} «¨¡® ¯ãáâ®, «¨¡® ª®¥ç® ¯®-

à®¦¤¥® ª ª ¯à ¢ë© ¨¤¥ « ¬®®¨¤  S; ¬®¦¥áâ¢® R(s, t) = {< a, b >| sa = tb}
«¨¡® ¯ãáâ®, «¨¡® ª®¥ç® ¯®à®¦¤¥® ª ª ¯®¤¯®«¨£® ¯à ¢®£® ¯®«¨£®  S(S×S);

SF� = P�; S | «®ª «ìë© ¬®®¨¤ ¨ H1 | £àã¯¯  ª®¥ç®£® ¯à ¢®£® ¨¤¥ªá 

¢ ¬®®¨¤¥ S.

�«¥¤ãîé¨¥ ãâ¢¥à¦¤¥¨ï ª á îâáï ¢®¯à®á®¢ ¯®«®âë ª« áá®¢ Fr�, ¨ poFr�.
�â¢¥à¦¤¥¨¥ 2. �ãáâì S | çã ¬®®¨¤ â ª®©, çâ® ª« áá Fr�  ªá¨®¬ -

â¨§¨àã¥¬. �®£¤  ª« áá Fr� ¯®«®.

�â¢¥à¦¤¥¨¥ 3. �¥ áãé¥áâ¢ã¥â ¬®®¨¤  S â ª®£®, çâ®  ªá¨®¬ â¨§¨-

àã¥¬ë© ª« áá poFr� ¯®«®.
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